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FONCTIONS CIRCULAIRES ET CIRCULAIRES RECIPROQUES 

I – Fonctions circulaires directes : Formulaire. 

𝑠𝑖𝑛′𝑥 = cos 𝑥  ; 𝑐𝑜𝑠 ′𝑥 = − sin 𝑥  ; 𝑡𝑎𝑛′𝑥 = 1 + 𝑡𝑎𝑛²𝑥 =
1

𝑐𝑜𝑠² 𝑥
 ; 𝑐𝑜𝑡𝑎𝑛′𝑥 = −1 − 𝑐𝑜𝑡𝑎𝑛²𝑥 =

−1

𝑠𝑖𝑛²𝑥
 

 
𝑠𝑖𝑛  𝑎 + 𝑏 = 𝑠𝑖𝑛 𝑎 𝑐𝑜𝑠 𝑏 + 𝑐𝑜𝑠 𝑎 𝑠𝑖𝑛 𝑏   ;

 𝑐𝑜𝑠 𝑎 + 𝑏 = 𝑐𝑜𝑠 𝑎 𝑐𝑜𝑠 𝑏 − 𝑠𝑖𝑛 𝑎 𝑠𝑖𝑛 𝑏
     et    𝑡𝑎𝑛(𝑎 + 𝑏) =

𝑡𝑎𝑛 𝑎+𝑡𝑎𝑛 𝑏

1−𝑡𝑎𝑛 𝑎 𝑡𝑎𝑛 𝑏
 

 
𝑠𝑖𝑛 2𝑥 = 2 𝑠𝑖𝑛 𝑥 𝑐𝑜𝑠 𝑥

𝑐𝑜𝑠 2𝑥 = 𝑐𝑜𝑠²𝑥 − 𝑠𝑖𝑛²𝑥 = 2 𝑐𝑜𝑠²𝑥 − 1 = 1 − 2𝑠𝑖𝑛²𝑥
    et    

𝑐𝑜𝑠 ²𝑥 =  
1+𝑐𝑜𝑠 2𝑥

2

𝑠𝑖𝑛 ²𝑥 =  
1−𝑐𝑜𝑠 2𝑥

2

  

En posant  𝒕 = 𝐭𝐚𝐧
𝒙

𝟐
  on a : 𝑠𝑖𝑛 𝑥 =

2𝑡

1+𝑡²
   ;   𝑐𝑜𝑠 𝑥 =  

1−𝑡²

1+𝑡²
 ; 𝑡𝑎𝑛 𝑥 =  

2𝑡

1−𝑡²
 

II – Fonctions circulaires réciproques : Formulaire. 
Arcsin Arccos Arctan 

𝐴𝑟𝑐𝑠𝑖𝑛 :  −1; 1 →  −
𝜋

2
 ;
𝜋

2
  𝐴𝑟𝑐𝑐𝑜𝑠 :  −1; 1 → [0 ; 𝜋] 𝐴𝑟𝑐𝑡𝑎𝑛 ∶  ℝ →  −

𝜋

2
 ;
𝜋

2
  

𝑆𝑢𝑟 ] − 1; 1[ ∶ 𝐴𝑟𝑐𝑠𝑖𝑛′𝑥 =
1

 1 − 𝑥²
 𝑆𝑢𝑟 ] − 1; 1[ ∶ 𝐴𝑟𝑐𝑐𝑜𝑠′𝑥 =

−1

 1 − 𝑥²
  𝑆𝑢𝑟 ℝ ∶ 𝐴𝑟𝑐𝑡𝑎𝑛′𝑥 =

1

1 + 𝑥²
 

  
 

∀𝑥 ∈  −1; 1 ∶ 𝑠𝑖𝑛 𝐴𝑟𝑐𝑠𝑖𝑛 𝑥 = 𝑥 ∀𝑥 ∈  −1; 1 ∶ 𝑐𝑜𝑠 𝐴𝑟𝑐𝑐𝑜𝑠 𝑥 = 𝑥 ∀𝑥 ∈ ℝ ∶ 𝑡𝑎𝑛(𝐴𝑟𝑐𝑡𝑎𝑛 𝑥) = 𝑥 
𝑓: 𝑥 → 𝐴𝑟𝑐𝑠𝑖𝑛 (𝑠𝑖𝑛 𝑥) 

𝑓 est 2𝜋-périodique, impaire et 

𝐴𝑟𝑐𝑠𝑖𝑛 (𝑠𝑖𝑛 𝑥) =  
𝑥          𝑠𝑖 𝑥 ∈  0;

𝜋

2
 

𝜋 − 𝑥   𝑠𝑖 𝑥 ∈  
𝜋

2
; 𝜋 

  

 

𝑔: 𝑥 → 𝐴𝑟𝑐𝑐𝑜𝑠 (𝑐𝑜𝑠 𝑥) 
𝑔 est 2𝜋-périodique, paire et 

 

∀ 𝑥 ∈  0; 𝜋 ∶  𝐴𝑟𝑐𝑐𝑜𝑠  𝑐𝑜𝑠 𝑥 = 𝑥  

 

𝑕: 𝑥 → 𝐴𝑟𝑐𝑡𝑎𝑛 (𝑡𝑎𝑛 𝑥) 

𝑕 est définie sur ℝ /   
𝜋

2
+ 𝑘𝜋  

π-périodique, impaire et 
 

∀ 𝑥 ∈  −
𝜋

2
;
𝜋

2
 ∶  𝐴𝑟𝑐𝑡𝑎𝑛  𝑡𝑎𝑛 𝑥 = 𝑥  

 

∀ 𝑥 ∈  −1; 1 ∶  𝐴𝑟𝑐𝑐𝑜𝑠 𝑥 + 𝐴𝑟𝑐𝑠𝑖𝑛 𝑥 =
𝜋

2
 𝑒𝑡 ∀ 𝑥 ∈ ℝ∗ ∶  𝐴𝑟𝑐𝑡𝑎𝑛 𝑥 + 𝐴𝑟𝑐𝑡𝑎𝑛 

1

𝑥
=
𝜋

2
 𝑠𝑔𝑛(𝑥)  

∀ 𝑥 ∈  −1; 1 ∶ 𝑠𝑖𝑛(𝐴𝑟𝑐𝑐𝑜𝑠 𝑥) = 𝑐𝑜𝑠(𝐴𝑟𝑐𝑠𝑖𝑛) =   1 − 𝑥²     

∀ 𝑥 ∈ [−1; 1]/{0} ∶ 𝑡𝑎𝑛 𝐴𝑟𝑐𝑐𝑜𝑠 𝑥 =  
 1 − 𝑥²

𝑥
     𝑒𝑡 ∀ 𝑥 ∈  −1; 1 ∶ 𝑡𝑎𝑛 𝐴𝑟𝑐𝑠𝑖𝑛 𝑥 =  

𝑥

 1 − 𝑥²
  

∀ 𝑥 ∈ ℝ  ∶ 𝑐𝑜𝑠 𝐴𝑟𝑐𝑡𝑎𝑛 𝑥 =  
1

 1+𝑥²
    𝑒𝑡   𝑠𝑖𝑛 𝐴𝑟𝑐𝑡𝑎𝑛 𝑥 =  

𝑥

 1+𝑥²
 𝐴𝑟𝑐𝑡𝑎𝑛 𝑎 +  𝐴𝑟𝑐𝑡𝑎𝑛 𝑏 =  

 
 
 

 
 𝐴𝑟𝑐𝑡𝑎𝑛 

𝑎+𝑏

1−𝑎𝑏
                                                     𝑠𝑖  𝑎𝑏 < 1

𝜋

2
 𝑠𝑔𝑛 𝑎                                                             𝑠𝑖 𝑎𝑏 = 1

𝐴𝑟𝑐𝑡𝑎𝑛 
𝑎+𝑏

1−𝑎𝑏
+  𝜋 𝑠𝑔𝑛 𝑎                               𝑠𝑖 𝑎𝑏 > 1
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𝒇: 𝒙 → 𝑨𝒓𝒄𝒔𝒊𝒏 (𝒔𝒊𝒏𝒙) 

 

𝒈: 𝒙 → 𝑨𝒓𝒄𝒄𝒐𝒔 (𝒄𝒐𝒔𝒙) 
 

 

 

𝑦 = −𝜋 − 𝑥 

𝑦 = 𝑥 

𝑦 = 𝜋 − 𝑥 

𝑦 = 𝑥 + 2𝜋 

𝑦 = −𝑥 
𝑦 = 2𝜋 − 𝑥 

𝑦 = 2𝜋 + 𝑥 

𝑦 = 𝑥 



Page 3 sur 3 

M. Duffaud : http://www.math93.com/gestclasse/classes/ipsa_sup.html 

𝒉: 𝒙 → 𝑨𝒓𝒄𝒕𝒂𝒏 (𝒕𝒂𝒏𝒙) 
 

 

 

 

𝑦 = 𝑥 𝑦 = 𝑥 + 𝜋 𝑦 = 𝑥 − 𝜋 


