Droites perpendiculaires et paralleles
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I. Point, segment (line segment), droite (line) et demi-droite (ray)

I.1 Vocabulaire, représentation et notation

Tracé et Notation Définitions et remarques
gi?tji):lf;"(\ct%st-‘a- B < Attention ! Sur une figure, deux le point
dire qui ne sont Deux points poir_1ts distﬂincts ne peuvent pas
pas confondus) AetB avoir le méme nom. A <—le nom du point

B  * Ontrace un segment en reliant deux points a la régle.

g . 3 b
Un segment e M [ALBe]S points A et B sont les extrémités du segment
[AB] '

+ La droite (AB) est le support du segment [AB].

A i
\F\M La(c}ir;)lte + Par deux points distincts, il passe une seule droite.

Une droite Une droite est une ligne droite illimité
= + Une droite est une ligne droite illimitée.
' @ (Elle peut étre prolongée i (d)
Ladroite (d) des deux cotés.) —
+ Le point A est l'origine de la demi-droite [AB).
Une demi-droite A\///*'T\_‘ dLa'den,&il; Attention ! L!n crqchet pour I'qri’g?n.e,é gauche ;une
roite [AB) parenthese, a droite, pour le coté illimité.

I.2 Alignement et appartenance

— Définition 1 <

On dit que deux points A et B sont alignés si ils appartiennent & une méme droite, que 1’on peut nommer (d) par exemple.
On utilise le symbole "appartient" € ou "n’appartient pas" ¢. Donc ici :

Ae(d) et Be(d)

1.3 Distance entre deux points

Définition 2

La distance entre deux points A et B est longueur du segment [AB]. C’est la plus courte distance entre les points A et B.
Notation : 1a longueur du segment [AB] se note simplement AB (par ex. AB = 2, 5¢m).

I.4 Milieu du segment [AB]

— Définition 3 )

Le point M est le milieu du segment [AB] si il vérifie ces A
deux conditions : — M B
1. Le point M appartient au segment [AB]; ——

2. les distances M A et M B sont égales.
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IL.

Droites perpendiculaires et droites sécantes

Droites perpendiculaires et paralleles

I1.1

Droites sécantes (Secant lines)

Définition 4

Deux droites sécantes sont des droites qui n’ont qu’un seul point commun.

I1.2

\.

— Définition 5

Les droites (d) et (d') sont sécantes en A.
Cela implique que A € (d) et A € (d'), et que A est le seul

Droites perpendiculaires (Perpendicular lines)

N B B N Le pointA est le point
point qui appartient aux deux droites. d'intersection des droites
(d) et (d").

(d)

Deux droites sont perpendiculaires si et seulement si elles sont sécantes en
formant un angle droit (4 en fait).

Notation : pour écrire que les droites (d) et (d') sont perpendiculaires on utilise
le symbole L.
(d) L (d)

Remarque : perpendiculaires vient du latin per-pendiculum, « fil a plomb »

I1.3 Distance d’un point a une droite (Distance from a point to a line)

— Définition 6

On code un seul
angle droit.

La distance d’un point a une droite est la plus courte distance séparant ce point
et un point quelconque de la droite.

Animation : Lien géogébra.

Distance du point A

. \ aladroite (d)
;

La distance d’un point A a une droite (d) est la distance AH, oit H est le sl LGk
pied de la perpendiculaire 2 la droite (d) issue du point A.
(@
I1.4 Droite médiatrice d’un segment (Perpendicular bisector of a line segment)
La médiatrice d’un segment est la droite qui : ‘

— Définition 7

Propriété 1

Distance de A

On code
I'angle droit
enletleslongueurs

— coupe ce segment en son milieu. égalesIA etB.

{ est perpendiculaire a ce segment;;
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III. Droites paralleles

III.1 Définition : Droites paralleles

Définition 8

Dans le plan, deux droite sont paralleles si elles ne sont pas sécantes.
Remarque : deux droites confondues sont donc paralléles car elles ne sont pas sécantes.

III.2 La notion de pente (slope)

Définition 9

La pente d’une droite (slope), est la mesure de I’inclinaison de cette droite. I1 nous indique pour chaque unité ot la droite
se déplace vers la droite, combien d’unités en haut ou en bas la droite se déplace. Les droites avec une pente positive

montent de gauche a droite.

B [Propriété 2 (Application)]

1. Deux droites paralleles ont la méme pente.

pente =4 pente =4 2. On peut facilement construire la parallele a une droite
donnée en utilisant la pente sur un quadrillage.

A C Lien animation Geogebra
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IV. Trois théorémes importants

Droites perpendiculaires et paralleles

IV.1 Premier théoréme

SI deux droites sont perpendiculaires a une mé€me troisieéme droite ;
ALORS elles sont paralleles.

@ gt
Données Donc, d'apres
(d) L(d) et (d,) L(d) cette propriété

/ Méthode

On peut grace a ce théoreme construire facilement la parallele a une droite donnée passant par un point :

1. Pour cela, il faut une regle et une équerre. On place un des bords de I’angle droit de 1’équerre sur (d). On place

la régle contre 1’autre bord de I’angle droit de I’équerre.

*

(d)

2. Sans bouger la regle, on fait glisser 1I’équerre le long de la régle jusqu’au point A. On trace la droite (d’). La

droite (d”) passe par le point A.

(@)

(dy)

*

" paralléles
(d) . (C/?_l
Conclusion
(d,) 1/ (d,)
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IV.2 Deuxiéme théoréme

~—| Théoréme 2 N

SI deux droites sont paralleles et qu’une 3e droite est perpendiculaire a I’une;;
ALORS elle est perpendiculaire a 1’autre.

(d)L o .
| s .
paralléles =
(d2) (d2)
Données Donc, d'apres Conclusion
(d,) 1/ (d,) et (d) L (d,) catta propridte (d) L (d,)

IV.3 Troisieme théoréme

~—| Théoréme 3 N

SI deux droites sont paralleles et qu’une 3e droite est paralleles a I’'une;;
ALORS elle est parallele a I’ autre.

d)
@ (
(d4) (d4)
\\
paralleles
(dy) (do)
Données Donc, d'aprés Conclusion

(d,) //(d,) et (d)// (d,) cette propriete (d)// (d,)

< Fin du cours 3~
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