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Dans tout ce qui suit, m et p désignent des nombres réels.
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I. Définitions et exemples

1.1 Définition

,—[Déﬁnition 1 (Fonction afﬁne)}

Une fonction affine f est une fonction :
firaxr— flx)y=mz+p

* Le coefficient m est le coefficient directeur (slope);

» La constante p est I’ordonnée a I’origine (y-intercept);

Cas particuliers : si p = 0, la fonction z — mx est dite linéaire et si m = 0 elle est constante.

\.

.2 Exemples

* Lafonction z — 2x — 8 e La fonction z — x + 1 « Lafonctionz — = — 7
est affine car de la forme est affine car de la forme est affine car de la forme
T —— mx + p avec £ — ma + p avec T —> max + p avec
1
m=1 —
— m= -
m=2 1 3
p=-8 p= 5 p=-7

II. Représentation graphique

II.1 Propriété

Propriété 1

On se place dans un repeére du plan. On consideére f la fonction affine définie sur R par f(z) = ma + p.

 La courbe représentative de cette fonction affine est une droite constituée de tous les points de coordonnées
(x; max + p).

 La courbe représentative de cette fonction affine est une droite d’équation y = mx + p.

» L'ordonnée a ’origine p se lit facilement sur ’axe (Oy). C’est I’ordonnée du point d’intersection de la
droite et de cet axe. C’est ’image de 0 par f puisque f(0) = p.

* Cas particulier : la droite représentant graphiquement une fonction linéaire passe par 1’origine du repere.

r— f(z)=1,5

x— f(x)=0,50—1
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I1.2 Proportionnalité des accroissements

f est une fonction affine si, et seulement si, pour tous nombres réels x 4 et g, ona:

avec {g(ﬂm; f(xa)) ou A(za; ya)

f(zp) = f(za) =m(zp —x4)

Si x4 et xp sont distincts :

_yp—ya _ flz) =~ f(za)

m ==
TB —TA TB —TA
Mémo :
. écart des écart des f(x
coeff. directeur = m = - y_ - (@)
écart des x écart des x

F(=6)=5 OU dont la courbe est une droite passant par : {B(

Déterminer la fonction affine f telle que
fB3)=-1

f Méthode

* f est une fonction affine d’olt pour tout réel z, f(z) = ma + p.

* D’apres la propriété de proportionnalité des accroissements :

fB)—f(=6) ys—ya . —i1=5 2
= = St — — — —
3_(-6)  zp—aa of M=% 3
Ainsi,
2
f(x):—gﬂf-f'p

* Il reste p & déterminer. Or f(3) = —1 (ou A(3 ; —1) est un point de la droite), d’ou

2
f@) =1 -2 x3+p=-1

— 2+4+p=-1
<~ p=1

f(z) :—gaj—i—l L

 Conclusion : f est la fonction définie sur R par

* On lit facilement I’ordonnée a 1’origine p = 10

A(0; 10
* La droite passe par les points {B((l ’ 5)) donc le coefficient directeur est :

écartdesy 5 —10 5
m = = = —
écart des x 1-0

* La fonction affine associée a cette droite est donc définie par :

fz) = =5z + 10
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III. Compléments : Intersection

[Propriété 2 (e )]

Soient f et g deux fonctions affines dont les courbes représentatives sont respectivement les droites €5 et 6.
Les solutions (si elles existent) de I’équation f(z) = g(x) sont les abscisses des (éventuels) points d’intersection
des deux courbes (ici, des deux droites).

Soient f et g deux fonctions affines définies par : f(z) = —9z + 23 et g(z) = 3.
Déterminons les coordonnées du point d’intersection des deux droites associées a ces fonctions affines.

AY

le oY

SR Ao

-3 Cy

Calcul de I’abscisse du point d’intersection.
Les solutions (si elles existent) de I’équation f(x) = g(x) sont les abscisses des (éventuels) points d’intersection des deux
courbes. On va donc résoudre cette équation :

flx)=g(x) <= —92+23 =3z
—23=12z
23

= r=—~1,9
Tt T

. . . . 23
L’ abscisse du point d’intersection I est donc x; = Ioh

Calcul de I’ordonnée du point d’intersection.

23
Pour calculer I’ordonnée du point d’intersection, il suffit de calculer 'image de z; = D par f ou par g.

On choisit généralement le calcul le plus simple, ici avec g :

23 23 23

— | =3x—=—=—=5,75
g (12) Ty T2l

23
Le point d’intersection I est donc de coordonnées 1 (E ; D, 75)
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